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VLIV KONSTRUKCE TĚLA PILOVÉHO KOTOUČE NA JEHO 
KRITICKÉ OTÁČKY A VIBRACE V PÁSMU POUŽITELNÝCH 

OTÁČEK 
 
 

Přemysl Veselý – Zdeněk Kopecký – Ján Svoreň 
 
 
Abstract 
The paper deals with the resonance and critical speed of similar circular sawblades with 
various construction modifications. Vibrations were analysed in the area of utilizable rpm 
at sawblades of STELIT and PILANA companies (diameter 350 mm and 36 teeth), which 
were intended for machining solid (native) wood. Through the measurement of static and 
dynamic frequencies of eigenvibrations of sawblades the eccentrical coefficient was 
determined necessary to calculate resonance and critical speed. The utilizable operational 
rpm of sawblades were subsequently specified by the direct measurement of vibrations on 
an experimental stand.  
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1 ÚVOD 
 

Vibrace a oblast, kde se nachází rezonanční a kritické otáčky pilových kotoučů, 
podstatným způsobem ovlivňují průběh chování parametrů při řezání. Snížení amplitudy 
kmitů je nezbytné pro zlepšení kvality obrobeného povrchu, zvýšení výtěžnosti materiálu, 
prodloužení trvanlivosti ostří a v neposlední řadě i snížení hladiny hluku. Již zmíněné kmity 
kotouče a s tím spojené tzv. pískání lze různými konstrukčními úpravami zmírnit. 

Pilový kotouč v důsledku svého diskovitého tvaru může mít nekonečný počet vlastních 
statických frekvencí, které jsou charakterizovány určitými tvary kmitů. Vyskytují se 
středově symetrické kmity s uzlovými kružnicemi c = 0 a 1 (f00 a f10), a asymetrické kmity 
podle uzlových průměrů k = 1 až 3 (f01, f02, f03), obr. 1. 

 
 

 
 

Obr. 1 Tvary kmitů pilových kotoučů 
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2 MATERIÁL A METODIKA 
 

Při experimentu byl použit prototyp pilového kotouče slovenské firmy STELIT, který 
má nepravidelnou rozteč zubů (obr. 2a.) a dále dva prototypy pilových kotoučů od českého 
výrobce PILANA (jeden totožný s kotoučem STELIT, ale s pravidelnou roztečí zubů, obr. 
2b, druhý taktéž s pravidelnou roztečí, ale bez radiálních a odhlučňovacích drážek, obr. 
2c.). Pilové kotouče jsou určeny pro řezání nativního materiálu a to v podélném směru. 
Technické parametry pilových kotoučů jsou uvedeny v tab. 1.   

 
Tab. 1. Parametry pilových kotoučů      

Parametry pil. kotoučů 
K8 Stelit  

nepravidelná 
rozteč zubů 

K9 Pilana  
prototyp 

s drážkami 

K 10 Pilana 
prototyp 

bez drážek 
Průměr pil. kotouče  D (mm) 350 350 350 
Počet zubů z 36 36 36 
Průměr upínací díry  d (mm) 30 30 30 
Tloušťka těla kotouče s (mm) 2,4 2,4 2,4 
Šířka zubu sr (mm) 4,45 4,45 4,45 
Výška zubu h (mm) 15 15 15 

Rozteč zubu t (mm) 
nepravidelná 

zrcadlová 
30,528 30,528 

Radiální kompenzační drážky ano ano ne 
Odhlučňovací drážky ano ano ne 
Kompenzační válcování ne 0,66 R 0,66 R 
Úhel hřbetu   (°) 15 15 15 
Úhel břitu   (°) 65 65 65 
Úhel čela   (°) 10 10 10 
Úhel zešikmení zubu   (°) 10 10 10 

 
 

 
a) K8 - Stelit       b) K9 - Pilana     c) K10 - Pilana 

 
Obr. 2 Použité pilové kotouče při experimentu 
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Přímé měření vibrací bylo provedeno experimentálně na měřícím stendu pro výzkum 
řezání pilovými kotouči (viz. obr. 3.), příčemž vibrace byly zjišťovány snímačem vibrací 
EPRO PR6423/000-001, který pracuje na principu vířivých proudů. Snímač byl umístěn u 
věnce kotouče v rovině pod zuby.  

 

 

1 – vřeteno, 2 – elektromotor s regulací otáček LS, 3 - snímač řezné síly Fc a rychlosti vc, 
4 – bezkontaktní snímač vibrací A, 5 - roštový stůl, 6 - hlukoměr, 7 – podávací vozík,          

8 – elektromotor posuvu vozíku, 9 - kuličkový šroub, 10 – matice, 11 – snímač podávací síly 
Ff,  12 – frekvenční měnič pro rychlost vf 

Obr. 3  Schéma zkušebního stendu 
 

Metodika určení kritických otáček vyplývá z teorie kmitání otáčejícího se pilového 
kotouče (Siklienka – Svoreň, 1997). Vlastí úhlová frekvence otáčejícího se pilového 
kotouče fd je ovlivněna existující úhlovou rychlostí. Tedy frekvence fd je funkcí otáček 
pilového kotouče n a můžeme ji napsat jako fd(n). Frekvence dopředu a dozadu postupující 
vlny jsou potom vyjádřeny jako rovnice: 

 

dopředu postupující vlna:  (1) 

 

dozadu postupující vlna:  (2) 

  
Kritické otáčky pilového kotouče nastávají v okamžiku vyrovnání frekvence dozadu 

postupující vlny s frekvencí otáčení pilového kotouče (kromě případů, kdy počet uzlových 
průměrů k = 0 a 1).  Při těchto otáčkách se úhlová rychlost pilového kotouče rovná 
rychlosti vlny v pilovém kotouči a dozadu postupující vlna se jeví jako by v prostoru stála. 
To je rezonanční bod, kdy i malá boční síla způsobí velké příčné vychýlení pilového 
kotouče. Z rovnice (2) je možné potom odvodit následující vztah: 
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V důsledku odstředivé síly se vlastní úhlová frekvence otáčejícího se pilového kotouče 
parabolicky zvyšuje s narůstajícími pracovními otáčkami. Vztah mezi vlastní úhlovou 
frekvencí otáčejícího se pilového kotouče a otáčkami je vyjádřený rovnicí: 

 

 [ Hz ]  (4) 

  
Dosazením rovnice (4) do rovnice (3) dostaneme po úpravě rovnici pro kritické otáčky: 
 

        [ min-1 ]        (5) 

 
kde:   f(n=0) – vlastní úhlová frekvence kmitů pilového kotouče v klidu  

k – počet uzlových průměrů (k = 1,2,3,4,5,…..) 
    - koeficient odstředivé síly 
  

Vlastní úhlové frekvence kmitů neotáčejících se pilových kotoučů byly experimentálně 
určené pro k = 1;2;3 na měřící aparatuře TU Zvolen (Kopecký Z. – Svoreň J. – Hric J. - 
Peršin M., 2007). Koeficienty odstředivé síly byly vypočítány podle rovnice (5) na 
základě experimentálně naměřených hodnot frekvencí dozadu postupující vlny f2. Při 
experimentu byly použity upínací příruby o průměru d = 110 mm (upínací poměr 0,314). 
Pracovní otáčky, při kterých se vykonávalo měření, byly zvoleny v rozsahu np = 2400-3600 
min-1 s krokem 200 min-1. Pro měření frekvencí dozadu postupující vlny f2 byla použita 
taktéž měřící aparatura TU Zvolen, (Kopecký Z. – Svoreň J. – Hric J.- Peršin M., 2007). 
 
 
3 VÝSLEDKY  
 

Koeficienty odstředivé síly   pro testované pilové kotouče byly vypočítané na základě 
naměřených hodnot frekvencí f (n=0) a frekvencí f2 pro jednotlivé pracovní otáčky podle 
rovnice (4). Z vypočítaných koeficientů se pro každý uzlový průměr k=1;2;3 určila střední 
hodnota. Příklad grafického znázornění výsledků měření je na obr. 4 a 5. Kritické otáčky 
uvedených kotoučů byly vypočítány podle rovnice (5) a jsou uvedeny v tabulce 2. 

 

 
Obr. 4  Graf závislosti součinitele odstředivé síly na otáčkách pro pilový kotouč Stelit 

(nepravidelná rozteč zubů + odhlučňovací a dilatační drážky) 
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Obr. 5  Koeficienty odstředivé síly λ pro zkoušené pilové kotouče 

 
 
Tab. 2.  Vypočtené hodnoty kritických otáček pilových kotoučů 

Upínací poměr α = 0,314 
f (n=0)   [Hz] λ nk  [min-1]  

k K 8 
Stelit 

K9 
Pilana 

K 10 
Pilana 

K 8 
Stelit 

K9 
Pilana 

K 10 
Pilana 

K 8 
Stelit 

K9 
Pilana 

K 10 
Pilana 

1 104,2 99 107,6 1,29 1,08 1,86 - - - 
2 129 136 163,5 2,22 2,52 3,21 5807 6713 11007 
3 185 224 285 2,63 3,24 3,88 4398 5600 7557 

 
 

 
Obr. 6  Závislost průběhu amplitud vibrací na otáčkách kotouče K8 Stelit 
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Obr. 7 Závislost průběhu vibrací na otáčkách kotouče K9 Pilana  

 

 
Obr. 8  Závislost průběhu vibrací na otáčkách kotouče K10 Pilana  

 
 
4 DISKUZE A ZÁVĚR 

 
Z experimentálního měření zkoumaných pilových kotoučů na kritické otáčky a vibrace 

v pracovním rozsahu otáček vyplývají tyto závěry: 
 Pro sledované uzlové průměry k = 2; 3 je u pilového kotouče K10 Pilana, který 

nemá odhlučňovací a dilatační drážky, zaznamenán posun kritických otáček do 
vyšších hodnot oproti kotoučům K9 Pilana a K8 Stelit, které tyto konstrukční 
úpravy mají. 
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 Dále lze vysledovat mírný pokles kritických otáček u pilového kotouče K8 Stelit, 
který má shodné dilatační a odhlučňovací drážky jako kotouč Pilana. To lze přičíst 
na vrub absenci úpravy vnitřního pnutí válcováním.  

 Z analýzy kmitů vyplývá, že pilový kotouč, jenž nemá žádné konstrukční úpravy 
na těle kotouče kromě vyválcování, vykazuje podstatně větší stabilitu oproti 
zbylým dvěma kotoučům. Přičemž u pilového kotouče Stelit nedochází pouze 
k rozkmitání, ale v oblasti otáček od 3400 min-1 do prvních kritických 4398 min-1 
dochází k jednostrannému vydutí kotouče. 

Laserové vypalování drážek do těla pilového kotouče spolu s rozdílnou roztečí zubů má 
podstatný vliv na kmitání kotouče při volném chodu, ale i v procesu obrábění. Při návrhu 
kotoučové pily je nutné se vyvarovat provozním otáčkám, kde je výskyt vibrací největší a 
kotouč může dosáhnout kritických otáček.  
 
 
LITERATURA: 
 
JAVOREK L´. – SOKOLOWSKI W. (2000): Drgania pil tarczowych plaskich. In.: 
Proceedings 14th  Scientific conference „ Drewno – material wszech czasów“. Warsaw, 
2000, pp. 118 – 121.  
FENDELEUR D. – AUBRY E. – KAISER  E.– RENNER M. (1999): Dynamical 
measurements and evaluation of the tension of circular saw blades. In.: Proceedings 14th 
International Wood Machining Seminar. Paris 1999.   
GOGLIA V. – LUCIC R.B. (1999): Some possibilities of Reducing circular saw idling 
noise. In.: Proceedings 14th International Wood Machining Seminar. Paris 1999.   
KOPECKÝ Z. – SVOREŇ J. – HRIC J.- PERŠIN M. (2007): Comparison of the circular-
saw blade vibrations. In.: Wood-Machine-Tool-Workpiece. Bedlewo-Poznaň 2007. 
LISIČAN J. (1992): Nástroje, náradie a prípravky. TU Zvolen 1992. 296s.  
SIKLIENKA M. – SVOREŇ J. (1997): Frekvencie vlastných tvarov kmitov pílových 
kotúčov při statickom kmitaní. TU Zvolen. [Scientific studies] 
STACHIEV Y.M. (1989): Rabotosposobnosť ploskich kruglych pil. Moskva: Lesnaja 
promyšlenost, 1989, 384s. 
 
 
Acknowledgement  
This paper was prepared in connection with a partial project within the CR MSM 
6215648902 Research Plan and IGA plan 1/2010 LDF MENDELU Brno. Have been 
included the results of activity and cooperation of authors by project CEEPUS network CII-
SK-0310-02. The authors thank for a financial support to deal with the project. 



<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /None
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (U.S. Web Coated \050SWOP\051 v2)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Error
  /CompatibilityLevel 1.4
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /DetectCurves 0.0000
  /ColorConversionStrategy /CMYK
  /DoThumbnails false
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedOpenType false
  /ParseICCProfilesInComments true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage true
  /PreserveDICMYKValues true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveFlatness true
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments true
  /PreserveOverprintSettings true
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile ()
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /CropColorImages true
  /ColorImageMinResolution 300
  /ColorImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleColorImages true
  /ColorImageDownsampleType /Bicubic
  /ColorImageResolution 300
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageMinDownsampleDepth 1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeColorImages true
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /CropGrayImages true
  /GrayImageMinResolution 300
  /GrayImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleGrayImages true
  /GrayImageDownsampleType /Bicubic
  /GrayImageResolution 300
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageMinDownsampleDepth 2
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeGrayImages true
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages false
  /CropMonoImages true
  /MonoImageMinResolution 1200
  /MonoImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 1200
  /MonoImageDepth -1
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeMonoImages true
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /CheckCompliance [
    /None
  ]
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile ()
  /PDFXOutputConditionIdentifier ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName ()
  /PDFXTrapped /False

  /CreateJDFFile false
  /Description <<

    /BGR <>
    /CHS <FEFF4f7f75288fd94e9b8bbe5b9a521b5efa7684002000410064006f006200650020005000440046002065876863900275284e8e9ad88d2891cf76845370524d53705237300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c676562535f00521b5efa768400200050004400460020658768633002>
    /CHT <FEFF4f7f752890194e9b8a2d7f6e5efa7acb7684002000410064006f006200650020005000440046002065874ef69069752865bc9ad854c18cea76845370524d5370523786557406300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c4f86958b555f5df25efa7acb76840020005000440046002065874ef63002>
    /CZE <>
    /DAN <>
    /DEU <>
    /ESP <>
    /ETI <>
    /FRA <>
    /GRE <>

    /HRV (Za stvaranje Adobe PDF dokumenata najpogodnijih za visokokvalitetni ispis prije tiskanja koristite ove postavke.  Stvoreni PDF dokumenti mogu se otvoriti Acrobat i Adobe Reader 5.0 i kasnijim verzijama.)
    /HUN <>
    /ITA <>
    /JPN <FEFF9ad854c18cea306a30d730ea30d730ec30b951fa529b7528002000410064006f0062006500200050004400460020658766f8306e4f5c6210306b4f7f75283057307e305930023053306e8a2d5b9a30674f5c62103055308c305f0020005000440046002030d530a130a430eb306f3001004100630072006f0062006100740020304a30883073002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee5964d3067958b304f30533068304c3067304d307e305930023053306e8a2d5b9a306b306f30d530a930f330c8306e57cb30818fbc307f304c5fc59808306730593002>
    /KOR <FEFFc7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c5ec0020ace0d488c9c80020c2dcd5d80020c778c1c4c5d00020ac00c7a50020c801d569d55c002000410064006f0062006500200050004400460020bb38c11cb97c0020c791c131d569b2c8b2e4002e0020c774b807ac8c0020c791c131b41c00200050004400460020bb38c11cb2940020004100630072006f0062006100740020bc0f002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e00300020c774c0c1c5d0c11c0020c5f40020c2180020c788c2b5b2c8b2e4002e>
    /LTH <>
    /LVI <>
    /NLD (Gebruik deze instellingen om Adobe PDF-documenten te maken die zijn geoptimaliseerd voor prepress-afdrukken van hoge kwaliteit. De gemaakte PDF-documenten kunnen worden geopend met Acrobat en Adobe Reader 5.0 en hoger.)
    /NOR <>
    /POL <>
    /PTB <>
    /RUM <>
    /RUS <>
    /SKY <>
    /SLV <>
    /SUO <>
    /SVE <>
    /TUR <>
    /UKR <>
    /ENU (Use these settings to create Adobe PDF documents best suited for high-quality prepress printing.  Created PDF documents can be opened with Acrobat and Adobe Reader 5.0 and later.)
  >>
  /Namespace [
    (Adobe)
    (Common)
    (1.0)
  ]
  /OtherNamespaces [
    <<
      /AsReaderSpreads false
      /CropImagesToFrames true
      /ErrorControl /WarnAndContinue
      /FlattenerIgnoreSpreadOverrides false
      /IncludeGuidesGrids false
      /IncludeNonPrinting false
      /IncludeSlug false
      /Namespace [
        (Adobe)
        (InDesign)
        (4.0)
      ]
      /OmitPlacedBitmaps false
      /OmitPlacedEPS false
      /OmitPlacedPDF false
      /SimulateOverprint /Legacy
    >>
    <<
      /AddBleedMarks false
      /AddColorBars false
      /AddCropMarks false
      /AddPageInfo false
      /AddRegMarks false
      /ConvertColors /ConvertToCMYK
      /DestinationProfileName ()
      /DestinationProfileSelector /DocumentCMYK
      /Downsample16BitImages true
      /FlattenerPreset <<
        /PresetSelector /MediumResolution
      >>
      /FormElements false
      /GenerateStructure false
      /IncludeBookmarks false
      /IncludeHyperlinks false
      /IncludeInteractive false
      /IncludeLayers false
      /IncludeProfiles false
      /MultimediaHandling /UseObjectSettings
      /Namespace [
        (Adobe)
        (CreativeSuite)
        (2.0)
      ]
      /PDFXOutputIntentProfileSelector /DocumentCMYK
      /PreserveEditing true
      /UntaggedCMYKHandling /LeaveUntagged
      /UntaggedRGBHandling /UseDocumentProfile
      /UseDocumentBleed false
    >>
  ]
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [612.000 792.000]
>> setpagedevice


